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 .  متنوعة مسائل حل في الأسیةواللوغاریتمیةالدواللاستعماــ 

أھداف الدرس

 التمكن من دالة اللوغاریتم النبیري.
 تعرف الخاصیات الجبریة لدالة اللوغاریتم

النبیري  
 التمكن من دراسة دالة اللوغاریتم النبیري
 ة اللوغاریتمیة الأساسیاتنھایالتعرف . 
 التمكن من معرفة المشتقة اللوغاریتمیة لدالة

ln)(:، ومشتقة الدالة  xux 

 التمكن من تحدید دالة أصلیة للدالة:
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xu
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 تعرف دالة اللوغاریتم للأساسa

 تعرف دالة اللوغاریتم العشري.
م في مواد أخرى من توظیف دالة اللوغاریت

.مواد التخصص 

القدرات المنتظرة 

 التمكن من الحساب الجبري على اللوغاریتمات.
 التمكن من حل معادلات ومتراجحات ونظمات

.لوغاریتمیة 
 خاصة في حل ( معرفة وتطبیق اللوغاریتم العشري

axالمعادلات من نوع  10(

یات اللوغاریتمیة التمكن من النھا
.الأساسیة وتوظیفھا 

 التمكن من دراسة وتمثیل دوال
.تحتوي على لوغاریتمات 

الامتدادات

الحساب التكاملي
 الإحصاء والاحتمالات.
 الحسابیات.

علوم الحیاة والأرض
العلوم الفیزیائیة
العلوم الاقتصادیة

فقرات الدرس
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:تعریف )1

وبما أن الدالة .Iال أصلیة على ودتقبل  Iنعلم أن كل دالة متصلة على مجال 
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 متصلة على المجال ;0 فإنھا

ال أصلیة على المجال وتقبل د ;0.

:تعریف 
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:lnدراسة الدالة)3

 حسب تعریف الدالةlnومتصلة وقابلة للاشتقاق على فإنھا دالة معرفة ;0 ودالتھا المشتقة موجبة قطعا على

 ;0. وبالتالي فإن الدالةln تزایدیة قطعا على ;0.
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 جدول تغیرات الدالةln:

  : نتائج 
  : نستنتج  lnمن جدول تغیرات الدالة 
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  . مقعر  lnمنحنى الدالة :إذن 
 معادلة المماس:
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:نھایات ھامة )4
:نقبل النھایات التالیة 
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:تطبیقات 
:احسب النھایات التالیة 

 xx
x

lnlim 


    ؛     






 
 x

x
x

x

1
lnlim        ؛  2

lnlim xx
x




ln(lim(؛       2

0
xxx

x




:المشتقة اللوغاریتمیة لدالة )5
;I)0u(x)ولا تنعدم على Iدالة قابلة للاشتقاق على مجال uلتكن       Ix(

:ln)(:بما یلي Iالمعرفة علىfونعتبر الدالة  xuxf 

إذن إما أن تكون موجبة قطعا أو سالبة قطعا Iولا تنعدم على uولدینا Iفإنھا متصلة على Iقابلة للاشتقاق على uبما أن 
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قابلة للاشتقاق على lnوبما أن  Iu.
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قابلة للاشتقاق على lnوبما أن     ;0Iu.
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:نتیجة 
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)(

)('

xu

xu
x   علىI ھي الدوال:kxux )(ln حیثIRk .



:أمثلة 

:صلیة للدالة الدوال الأ)1
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II ــ الدالة اللوغاریتمیة للأساسa:

:تعریف وخاصیات )1
:تعریف 

.1عددا حقیقیا موجبا قطعا ومخالفا للعدد aلیكن 

الدالة المعرفة على المجال  ;0 بما یلي:
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:خاصیات جبریة 
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:دالة اللوغاریتم العشري )2
:تعریف 

.10logبدلا من  logوتكتب 10دالة اللوغاریتم العشري ھي الدالة اللوغاریتمیة للأساس 
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:alogدراسة وتمثیل الدالة )3

ھایات عند محدات حیز التعریف الن:

0lnفإن 1aــ إذا كان  a وبالتالي فإن:
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10ــ إذا كان   a 0فإنln a وبالتالي فإن:
 a
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 الدالةalog قابلة للاشتقاق على المجال ;0 ولدینا:   
ax

xx a
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1
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'
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alnمرتبطة بإشارة alogإشارة مشتقة الدالة 

0lnفإن 1aإذا كان ــ    a وبالتالي فإنalog تزایدیة قطعا على ;0.

10ــ إذا كان   a 0فإنln a وبالتالي فإنalog تناقصیة قطعا على ;0.

 جدول تغیرات الدالةalog:

10إذا كان 1aإذا كان   a

 التمثیل المبیاني للدالةalog:

10إذا كان 1aإذا كان   a

:مثال 2a:مثال 
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